3. (a) Maarittele reaalifunktion f jatkuvuus pisteessa x, € R.

Vvx —a—2

(b) Funktiosta f tiedetaan, etta f(x) = %2 — 25 "

kuna < x # 5 ja ettd f(5) = b. Maarita vakiot a € |-5,5[jab € R

niin, etta f on jatkuva pisteessa 5.

Ratkaisu. (a) Luentomateriaali maaritelma 3.1 sivu 45

(b) Jotta f olisi jatkuva pisteessa 5, niin tulee olla lirré f(x) = f(5).
X—

Tama edellyttaa tietenkin raja-arvon olemassaoloa pisteessa 5. Kun x=5, niin
Vvx—a—2

lausekkeen nimittaja on talldin nolla. Osoittajan tulee olla myds nolla, jotta

x<=25
lauseke ei olisi loppuun asti supistetussa muodossa, ja raja-arvo olisi olemassa.

V5—a—-2=0 o V5—-a=2 & 5-a=4 o a=1

*Huom a € ]|—5,5[. Tulee valita siis a = 1, jotta raja-arvo olisi ylipaatansa olemassa.

Lasketaan raja-arvo lirré f(x):
X—

Vi—1-2 (Vx—-1-2)(Vx—-1+2) x—1-4

x2=25  (x2-25)(Vx—1+2) (x2-52)(Vx—1+2)
xX—25 B 1

x=5)x+5)(Vx—1+2) (x+5(\x—1+2)

x -5 1 1 1

G+5(5-1+2) 10(VA+2) 40
Tulee siis olla:

1

70 =" Imf(x)=f(5)=b

Funktio f on jatkuva pisteessa 5, kun valitaana = 1jab = ﬁ.
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